2. Ãåùìåôñßá       ¿ñåò: 2 ôçí åâäïìÜäá





Ðåñéå÷üìåíá�
Óôü÷ïé�
Ïäçãßåò�
�



ÌÅÔÑÉÊÅÓ Ó×ÅÓÅÉÓ 


     ÓÔÏ ÔÑÉÃÙÍÏ





ÏñèÞ ðñïâïëÞ óçìåßïõ 


êáé ôìÞìáôïò óå   Üîïíá


Ðõèáãüñåéï èåþñçìá





























Ãåíßêåõóç ôïõ Ðõèáãïñåßïõ èåùñÞìáôïò .






























































ÈåùñÞìáôá äéáìÝóùí.�


















Íá ìðïñïýí íá áðïäåéêíýïõí ôï ðõèáãüñåéï èåþñçìá êáé ôï áíôßóôñïöü ôïõ.


Íá ìðïñïýí íá êáôáóêåõÜæïõí 


- ÔìÞìá ßóï ìå   �EMBED Equation ���


üðïõ á  äïèÝí  ôìÞìá.


-Ôç ìÝóç áíÜëïãï äýï ôìçìÜôùí.








Íá ìðïñïýí íá áðïäåéêíýïõí ôï ãåíéêåõìÝíï Ðõèáãüñåéï èåþñçìá.



























































Íá ìðïñïýí íá áðïäåéêíýïõí ôá èåùñÞìáôá ôùí äéáìÝóùí ôñéãþíïõ.

















�


















Èá áðïäåé÷ôåß ðñþôá üôé óå Ýíá ïñè.ôñßãùíï ôñßãùíï  ÁÂÃ ( Á=90ï) áí Ä åßíáé ç ðñïâïëÞ ôïõ Á óôç ÂÃ éó÷ýïõí:


ÁÂ2=ÄÂ.ÂÃ ,


ÁÃ2=ÄÃ.ÂÃ 


ÁÄ2= ÄÂ.ÄÃ


Èá õðïëïãéóôåß ùò åöáñìïãÞ ôïõ ðõèáãïñåßïõ èåùñÞìáôïò ç  õðïôåßíïõóá ïñèïãùíßïõ êáé éóïóêåëïýò ôñéãþíïõ ìå êÜèåôç ðëåõñÜ á,êáé èá äéáðéóôùèåß ç ýðáñîç   ôìçìÜôùí ìå ëüãï �EMBED Equation ���.





Èá ãßíåé óýíôïìç éóôïñéêÞ áíáöïñÜ  óôï ðõèáãüñåéï èåþñçìá  êáé èá áðïäåé÷ôåß ç ðñüôáóç: “Ï ëüãïò  ôçò äéáãùíßïõ ôåôñáãþíïõ ðñïò ôçí êÜèåôç ðëåõñÜ  ôïõ  äåí åßíáé  ñçôüò áñéèìüò”.





Ùò ðüñéóìá èá áíáöåñèåß ôï èåþñçìá ôùí óõíçìéôüíùí.





Èá õðïëïãéóôåß ôï ìÞêïò ôùí äéáìÝóùí êáé ôùí õøþí ôñéãþíïõ áðü ôéò ðëåõñÝò ôïõ.


Ùò åöáñìïãÞ ôïõ èåùñÞìáôïò ôùí äéáìÝóùí èá âñåèïýí ïé  ã. ôüðïé ôùí óçìåßùí Ì ôïõ åðéðÝäïõ üôáí: 


     -   � EMBED Equation.3  ���


     -    � EMBED Equation.3  ���


 üðïõ Á, Â åßíáé ãíùóôÜ óçìåßá êáé ê ãíùóôü åõè. ôìÞìá �
�
2 ÌÅÔÑÉÊÅÓ Ó×ÅÓÅÉÓ  


   ÓÅ ÊÕÊËÏ





Éäéüôçôåò ôùí ôìçìÜôùí ìéáò ôÝìíïõóáò åíüò êýêëïõ.











Äýíáìç óçìåßïõ ùò ðñïò êýêëï.














Äéáßñåóç ôìçìÜôùí óå ìÝóï êáé Üêñï ëüãï.�









Íá ìðïñïýí íá áðïäåéêíýïõí üôé  áí Ó åßíáé óôáèåñü óçìåßï êáé ÓÁÂ ìéá ôõ÷áßá  ôÝìíïõóá  åíüò êýêëïõ, ôï ãéíüìåíï ÓÁ.ÓÂ åßíáé óôáèåñü.





Íá ìðïñïýí íá áðïäåéêíýïõí üôé áí ÓÁ åßíáé åöáðôüìåíç åíüò êýêëïõ� EMBED Equation.2  ���, ôüôå � EMBED Equation.2  ���





Íá ìðïñïýí íá äéáéñïýí  ôìÞìá óå ìÝóï êáé Üêñï ëüãï.


�









Èá ïñéóôåß ùò äýíáìç ôïõ óçìåßïõ Ó ùò ðñïò ôïí êýêëï � EMBED Equation.2  ��� ç äéáöïñÜ � EMBED Equation.2  ���


Ôï ðñüóçìï ôçò äýíáìçò ôïõ Ó ùò ðñïò ôïí êýêëï êáèïñßæåé ôç èÝóç ôïõ óçìåßïõ ùò ðñïò áõôüí êáé áíôéóôñüöùò.


Èá ãßíåé ó÷ïëéáóìüò ôçò êáôáóêåõÞò ôùí ñéæþí ôçò äåõôåñïâÜèìéáò åîßóùóçò. 


Èá  ãßíåé óýíôïìç éóôïñéêÞ áíáöïñÜ  óôï ðñüâëçìá  ôçò ÷ñõóÞò ôïìÞò.�
�



ÅÌÂÁÄÁ 


    ÅÕÈÕÃÑÁÌÌÙÍ    


    Ó×ÇÌÁÔÙÍ


 


Ç Ýííïéá ôïõ  åìâáäïý 


Éóïäýíáìá ó÷Þìáôá


ÅìâáäÜ:


Ïñèïãùíßïõ, ôñéãþíïõ,  ðáñáëëçëïãñÜììïõ, 


ôñáðåæßïõ.









































�












Íá ãíùñßæïõí ôçí Ýííïéá ôïõ åìâáäïý åõèýãñáììùí  ó÷çìÜôùí êáèþò êáé ôçí Ýííïéá ôùí éóïäýíáìùí ó÷çìÜôùí.





Íá ìðïñïýí íá áðïäåéêíýïõí ôïõò ãåíéêïýò ôýðïõò ôùí åìâáäþí ôùí âáóéêþí åõèýãñáììùí  ó÷çìÜôùí.












































�












È' áíáöåñèåß üôé êÜèå êëåéóôü ðïëõãùíéêü ÷ùñßï êáôáëáìâÜíåé ìéá Ýêôáóç óôï åðßðåäï ðïõ ðñïóäéïñßæåôáé ðåñáéôÝñù ìå ôï ìÝãåèïò ôïõ åìâáäïý, Ôá åìâáäÜ ôùí ðïëõãùíéêþí ÷ùñßùí Ý÷ïõí ôéò  åîÞò éäéüôçôåò:


  - ºóá ðïëõãùíéêÜ ÷ùñßá Ý÷ïõí ßóá åìâáäÜ.


  - Áí ìéá ðïëõãùíéêÞ åðéöÜíåéá ÷ùñßæåôáé óå ðïëõãùíéêÜ ÷ùñßá ðïõ äåí Ý÷ïõí êïéíÜ åóùôåñéêÜ óçìåßá , ôï åìâáäüí ôçò éóïýôáé ìå ôï Üèñïéóìá ôùí åìâáäþí ôùí ðïëõãùíéêþí ÷ùñßùí.


  -  Áí ìéá ðïëõãùíéêÞ   åðéöÜíåéá Å�1 ðåñéÝ÷åôáé óå ìéá ðïëõãùíéêÞ åðéöÜíåéá Å2 , ôï åìâáäüí ôçò åßíáé ìéêñüôåñï ôïõ åìâáäïý ôçò  Å�2 .


     Ôéò éäéüôçôåò áõôÝò ôéò áðïäå÷üìáóôå ùò áëçèåßò áðü ôçí åìðåéñßá ìáò ÷ùñßò     ðåñáéôÝñù  äéåõêñéíßóåéò.





�SYMBOL 183 \f "Symbol" \s 10 \h�  Óôá åðüìåíá , ôï åìâáäüí èá  åêöñÜæåôáé ìÝóù áñéèìçôéêþí ôýðùí ðïõ õðüêåéíôáé óå ëïãéóìü. Ãéá ôï óêïðü áõôü áðïäå÷üìáóôå ÷ùñßò ðåñáéôÝñù äéåõêñéíßóåéò , äçëáäÞ ùò áîßùìá , üôé   êÜèå ôåôñÜãùíï ðëåõñÜò á Ý÷åé åìâáäüí á2.


�SYMBOL 183 \f "Symbol" \s 10 \h�Èá åðéóçìáíèåß üôé ôá     åðßðåäá ó÷Þìáôá ðïõ äåí åßíáé ßóá Þ üìïéá ìðïñïýí íá óõãêñéèïýí ùò ðñïò ôï åìâáäüí ôïõò.


�
�
�
�
Ùò åöáñìïãÝò ôùí ãåíéêþí ôýðùí ôùí åìâáäþí ôùí âáóéêþí ó÷çìÜôùí èá õðïëïãéóôïýí ôá åìâáäÜ 


   - Ôïõ éóüðëåõñïõ ôñéãþíïõ


   -  Ôïõ ñüìâïõ.


Åêôüò áðü ôï âáóéêü ôýðï ôïõ åìâáäïý åíüò ôñéãþíïõ èá áðïäåé÷ôïýí  êáé ïé  ôýðïé       �EMBED Equation ���


Èá áðïäåé÷èåß ï ôýðïò � EMBED Equation.3  ���, êáé ùò Üìåóç óõíÝðåéá áõôïý èá ðñïêýøåé ôï èåþñçìá çìéôüíùí.


�
�
4. ÅÌÂÁÄÏ ÊÁÉ


     ÏÌÏÉÏÔÇÔÁ





     Ëüãïò åìâáäþí üìïéùí:


Ôñéãþíùí


Êõñôþí ðïëõãþíùí





























Ôï ðñüâëçìá ôïõ ôåôñáãùíéóìïý êõñôïý   ðïëõãþíïõ�









Íá êáôáíïÞóïõí üôé ï ëüãïò ôùí åìâáäþí äýï üìïéùí åðßðåäùí ó÷çìÜôùí åßíáé ßóïò ìå ôï ôåôñÜãùíï ôïõ ëüãïõ ïìïéüôçôáò























Íá êáôáíïÞóïõí ôï ðñüâëçìá ôïõ ôåôñáãùíéóìïý êõñôïý ðïëõãþíïõ�









Èá åðéóçìáíèåß üôé äýï ôñßãùíá: 


-Ìå ßóåò âÜóåéò Ý÷ïõí ëüãï  åìâáäþí ßóï ìå ôï ëüãï ôùí õøþí ôïõò.


- Ìå ßóá ýøç Ý÷ïõí ëüãï åìâáäþí ßóï ìå ôï ëüãï ôùí âÜóåùí.


Åðßóçò ôñßãùíá ðïõ Ý÷ïõí êïéíÞ âÜóç êáé ïé êïñõöÝò ôïõò áíÞêïõí óå åõèåßá ðáñÜëëçëç ðñïò ôç âÜóç åßíáé éóïäýíáìá.


Èá ãßíåé ç êáôáóêåõÞ ôïõ éóïäýíáìïõ ðñïò ôï äïèÝí ðïëýãùíï, ôåôñáãþíïõ, êáé  óýíôïìç éóôïñéêÞ áíáöïñÜ  óôçí áðüäåéîç ôïõ ðõèáãïñåßïõ èåùñÞìáôïò ìå ôç âïÞèåéá ôùí åìâáäþí�
�
5.    ÊÁÍÏÍÉÊÁ ÐÏËÕÃÙÍÁ


    


Ïñéóìüò êáé óôïé÷åßá êáíïíéêïý ðïëõãþíïõ.





ÂáóéêÝò éäéüôçôåò.





ÅããñáöÞ ôåôñáãþíïõ ,  êáíïíéêïý åîáãþíïõ  êáé  éóüðëåõñïõ ôñéãþíïõ óå êýêëï.





ÊáôáóêåõÞ êáíïíéêïý  äåêáãþíïõ.





�









Íá ìðïñïýí íá áðïäåéêíýïõí üôé êÜèå êáíïíéêü ðïëýãùíï åããñÜöåôáé êáé ðåñéãñÜöåôáé óå êýêëï.


Íá ìðïñïýí íá  áðïäåéêíýïõí  ôéò ó÷Ýóåéò ðïõ óõíäÝïõí ôá óôïé÷åßá åíüò êáíïíéêïý  ðïëõãþíïõ åããåãñáììÝíïõ óå êýêëï.  


Íá ìðïñïýí íá åããñÜöïõí óå êýêëï áêôßíáò R, ôåôñÜãùíï  éóüðëåõñï ôñßãùíï êáé êáíïíéêü åîÜãùíï.


Íá ìðïñïýí íá êáôáóêåõÜæïõí êáíïíéêü äåêÜãùíï ìå êáíüíá êáé äéáâÞôç�









Èá áðïäåé÷ôåß ùò ðüñéóìá üôé äýï êáíïíéêÜ ðïëýãùíá ìå ôïí áõôü áñéèìü ðëåõñþí åßíáé üìïéá.





Èá áðïäåé÷ôåß üôé áí ëí åßíáé ç ðëåõñÜ , áí ôï áðüóôçìá , Ñí ç ðåñßìåôñïò êáé Åí ôï åìâáäüí êáíïíéêïý ðïëõãþíïõ åããåãñáììÝíïõ óå êýêëï áêôßíáò R éó÷ýïõí:


�EMBED Equation ���


Ç åããñáöÞ êáíïíéêþí ðïëõãþíùí ìå ðëÞèïò ðëåõñþí í = 3,4,6 áíÜãåôáé óôç äéáßñåóç ôïõ êýêëïõ óôïí áíôßóôïé÷ï áñéèìü ôüîùí. Ïé ôýðïé ðïõ óõíäÝïõí ôá óôïé÷åßá áõôþí ôùí ðïëõãþíùí èá ðáñïõóéáóôïýí  ìå óõíôïìßá.


Èá ãßíåé áíáöïñÜ óôï êáíïíéêü äåêÜãùíï.


�
�
6. ÌÇÊÏÓ ÊÕÊËÏÕ





ÐñïóÝããéóç ôïõ ìÞêïõò ôïõ êýêëïõ ìå êáíïíéêÜ ðïëýãùíá.





ÌÞêïò êýêëïõ êáé ôüîùí�
 





Íá êáôáíïÞóïõí üôé ìå óõíå÷Þ äéðëáóéáóìü ôïõ áñéèìïý ôùí ðëåõñþí åããåãñáììÝíïõ Þ ðåñéãåãñáììÝíïõ êáíïíéêïý ðïëõãþíïõ óå êýêëï ðñïóåããßæåôáé ôï ìÞêïò ôïõ êýêëïõ.


Íá ìðïñïýí íá âñßóêïõí   ôï ìÞêïò ôüîïõ üôáí åßíáé  ãíùóôü ôï ìÝôñï ôïõ.


Íá ãíùñßæïõí üôé ôï áêôßíéï åßíáé ôüîï êýêëïõ ôïõ ïðïßïõ ôï ìÞêïò åßíáé ßóï ìå ôçí áêôßíá.�






Ç ðñïóÝããéóç ôïõ ìÞêïõò ôïõ êýêëïõ  èá ãßíåé åðïðôéêÜ.





Äå èá ãßíåé áðüäåéîç ôïõ èåùñÞìáôïò:ìÞêïò êýêëïõ / äéÜìåôñïò = ð


Èá ãßíåé áíáöïñÜ óôç ìÝôñçóç ãùíéþí ìå áêôßíéá , óôç ó÷Ýóç ôùí ìÝôñùí ìéáò ãùíßáò óå ìïßñåò êáé áêôßíéá êáé èá äïèåß ï ôýðïò ôïõ ìÞêïõò ôïõ êýêëïõ üôáí  ôï ôüîï åêöñÜæåôáé óå áêôßíéá.


�
�
7. ÅÌÂÁÄÏ ÊÕÊËÏÕ





ÐñïóÝããéóç ôïõ åìâáäïý ìå êáíïíéêÜ ðïëýãùíá.





ÅöáñìïãÝò óôï åìâáäüí êõêëéêïý ôïìÝá�






Íá êáôáíïÞóïõí üôé ìå óõíå÷Þ äéðëáóéáóìü ôïõ áñéèìïý ôùí ðëåõñþí åããåãñáììÝíïõ Þ   ðåñéãåãñáììÝíïõ êáíïíéêïý ðïëõãþíïõ óå êýêëï ðñïóåããßæåôáé  ôï åìâáäüí ôïõ êýêëïõ.





Íá ìðïñïýí íá âñßóêïõí ôï åìâáäüí êõêëéêïý ôïìÝá ðïõ áíôéóôïé÷åß óå äåäïìÝíï ôüîï�






Ç ðñïóÝããéóç ôïõ åìâáäïý ôïõ êýêëïõ èá ãßíåé åðïðôéêÜ.





Èá áíáöåñèåß ï ôýðïò ôïõ åìâáäïý  êõêëéêïý ôïìÝá  üôáí ôï ôüîï åêöñÜæåôáé óå áêôßíéá.





Èá ãßíåé éóôïñéêÞ áíáöïñÜ óôç ìÝôñçóç êáé óôï ôåôñáãùíéóìü ôïõ êýêëïõ êáé óå Üëëá Üëõôá ðñïâëÞìáôá ãåùìåôñéêþí êáôáóêåõþí ôçò Áñ÷áéüôçôáò.





Ùò äñáóôçñéüôçôá, èá ãßíåé ç äéáðñáãìÜôåõóç êëáóéêþí ðñïâëçìÜôùí ôåôñáãùíéóìïý ìéêôüãñáììïõ ó÷Þìáôïò, ð.÷ ìçíßóêïé ôïõ ÉððïêñÜôç


�
�
Ó×ÅÔÉÊÅÓ ÈÅÓÅÉÓ 


     ÅÕÈÅÉÙÍ ÊÁÉ 


 ÅÐÉÐÅÄÙÍ ÓÔÏ ×ÙÑÏ


  


 Ç Ýííïéá ôïõ åðéðÝäïõ êáé  ï êáèïñéóìüò ôïõ.

















 Ó÷åôéêÝò èÝóåéò åõèåéþí êáé åðéðÝäùí óôï ÷þñï.





�















Íá óõóôçìáôïðïéÞóïõí ôéò ãíþóåéò ôïõò ó÷åôéêÜ ìå ôçí Ýííïéá ôïõ åðéðÝäïõ êáé íá êáôáíïÞóïõí ôïí ôñüðï êáèïñéóìïý ôïõ.





Íá êáôáíïÞóïõí ôéò ó÷åôéêÝò èÝóåéò åõèåßáò êáé åðéðÝäïõ  äýï åõèåéþí êáèþò êáé äýï åðéðÝäùí.





�















Ãéá ôçí ïìáëÞ ìåôÜâáóç áðü ôéò Ýííïéåò ôçò åðßðåäçò Ãåùìåôñßáò óôç Ãåùìåôñßá ôïõ ÷þñïõ èá ãßíåé áíáöïñÜ, óýíôïìá êáé åðïðôéêÜ,  óôéò áíôéóôïé÷ßåò ðïõ Ý÷ïõí ïé Ýííïéåò êáé ïé éäéüôçôÝò ôïõò. Ð.÷. Áðü Ýíá óçìåßï äéÝñ÷ïíôáé Üðåéñåò åõèåßåò, êáé áðü ìéá åõèåßá äéÝñ÷ïíôáé Üðåéñá åðßðåäá.  


Ôçí Ýííïéá ôïõ  åðéðÝäïõ ôçí äå÷üìáóôå üðùò     ðñïêýðôåé Üìåóá áðü ôçí åìðåéñßá ìáò.      Äéåõêñéíßæåôáé üìùò áðü ôéò åîÞò ðáñáäï÷Ýò:


�-Óå êÜèå åðßðåäï áíÞêïõí ôïõëÜ÷éóôïí ôñßá ìç      óõíåõèåéáêÜ óçìåßá.


-ÕðÜñ÷åé ôïõëÜ÷éóôïí Ýíá óçìåßï ôïõ ÷þñïõ ðïõ äåí áíÞêåé óôï åðßðåäï.


-Äýï óçìåßá ôïõ åðéðÝäïõ ïñßæïõí ìßá åõèåßá ðïõ ðåñéÝ÷åôáé óôï åðßðåäï.


-Áí äýï åðßðåäá Ý÷ïõí Ýíá êïéíü óçìåßï Á, Ý÷ïõí êïéíÞ ìßá åõèåßá óôçí ïðïßá áíÞêåé ôï óçìåßï Á. 


-Ôñßá ìç óõíåõèåéáêÜ óçìåßá ïñßæïõí Ýíá êáé ìüíï      Ýíá åðßðåäï.


-ÊÜèå åðßðåäï ÷ùñßæåé ôï ÷þñï óå äýï çìé÷þñïõò.


Ùò óõíÝðåéá ôùí ðñïçãïýìåíùí ðáñáäï÷þí  êáôï÷õñþíåôáé  üôé:


-ìéá åõèåßá êáé Ýíá óçìåßï åêôüò áõôÞò,


-äõï ôåìíüìåíåò åõèåßåò,


- äýï ðáñÜëëçëåò åõèåßåò,


ïñßæïõí Ýíá êáé ìüíï Ýíá åðßðåäï.





Ïé ó÷åôéêÝò èÝóåéò åõèåßáò êáé åðéðÝäïõ , äýï åõèåéþí, êáèþò êáé äýï åðéðÝäùí, èá ðáñïõóéáóôïýí åðïðôéêÜ. Èá äïèåß éäéáßôåñç  Ýìöáóç óôçí Ýííïéá ôçò áóõìâáôüôçôáò äýï åõèåéþí.
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9. Ç ÐÁÑÁËËÇËÉÁ ÊÁÉ Ç ÊÁÈÅÔÏÔÇÔÁ ÓÔÏ ×ÙÑÏ





Åõèåßåò êáé åðßðåäá  ðáñÜëëçëá - èåþñçìá ôïõ ÈáëÞ.


Ãùíßá äýï åõèåéþí - ïñèïãþíéåò åõèåßåò.


Áðüóôáóç óçìåßïõ áðü åðßðåäï, áðüóôáóç äýï ðáñáëëÞëùí åðéðÝäùí.


Äßåäñç ãùíßá - áíôßóôïé÷ç åðßðåäç ìéáò äßåäñçò - êÜèåôá åðßðåäá.


 ÐñïâïëÞ óçìåßïõ  êáé åõèåßáò óå åðßðåäï. Êëßóç åõèåßáò óå åðßðåäï.





�















Íá ìðïñïýí íá áðïöáßíïíôáé ðüôå:


    - ìßá åõèåßá êáé Ýíá  åðßðåäï åßíáé ðáñÜëëçëá.


 -äýï åðßðåäá  åßíáé ðáñÜëëçëá.


Íá ìðïñïýí íá áðïöáßíïíôáé ðüôå:


    -äýï áóýìâáôåò åõèåßåò åßíáé ïñèïãþíéåò.


    -ìßá åõèåßá åßíáé êÜèåôç  óå Ýíá åðßðåäï.


Íá ìðïñïýí íá áðïöáßíïíôáé ðüôå äýï åðßðåäá åßíáé êÜèåôá.


Íá áðïêôÞóïõí ôçí éêáíüôçôá íá áðïôõðþíïõí ó÷åäéáóôéêÜ êáé íá åñìçíåýïõí åðïðôéêÜ éäéüôçôåò ôùí óôïé÷åßùí ôïõ ÷þñïõ.





�















Èá áðïäåé÷ôïýí  ôá èåùñÞìáôá:


 -Áí ìéá åõèåßá åßíáé ðáñÜëëçëç óå  ìéá åõèåßá ôïõ åðéðÝäïõ , èá åßíáé ðáñÜëëçëç óôï åðßðåäï.


-  ÊÜèå  åðßðåäï ðïõ ôÝìíåé ìéá åõèåßá èá ôÝìíåé êáé êÜèå ðáñÜëëçëç ðñïò áõôÞ.


-  ÊÜèå åðßðåäï ðïõ ôÝìíåé Ýíá Üëëï èá ôÝìíåé êáé êÜèå ðáñÜëëçëï ðñïò áõôü.


-Áí äýï  ôåìíüìåíåò åõèåßåò åßíáé ðáñÜëëçëåò  óå Ýíá åðßðåäï , ôï åðßðåäü ôïõò åßíáé ðáñÜëëçëï ðñïò áõôü. 


- Áí  Ýíá åðßðåäï ( Ð) äéÝñ÷åôáé áðü ìéá åõèåßá  (å)  ðïõ åßíáé êÜèåôç óå Ýíá åðßðåäï  ( P ), ôüôå ôï ( Ð )  åßíáé  êÜèåôï óôï  ( P ) .


-Ôï èåþñçìá ôùí ôñéþí êáèÝôùí.





Ìéá åõèåßá ðïõ ôÝìíåé Ýíá åðßðåäï  ëÝãåôáé êÜèåôç óå áõôü, üôáí åßíáé êÜèåôç  óå êÜèå åõèåßá ôïõ åðéðÝäïõ ðïõ äéÝñ÷åôáé áðü ôï ß÷íïò ôçò.


Ùò ìÝôñï ìéáò äßåäñçò ãùíßáò ïñßæåôáé ôï ìÝôñï ôçò áíôßóôïé÷çò åðßðåäçò ãùíßáò.


Äýï åðßðåäá ëÝãïíôáé êÜèåôá, üôáí ïñßæïõí  äßåäñç ãùíßá 90ï.


  Ùò êëßóç ìéáò åõèåßáò  óå Ýíá åðßðåäï ïñßæåôáé ç ãùíßá ðïõ ó÷çìáôßæåé ç åõèåßá ìå ôçí ðñïâïëÞ ôçò óôï åðßðåäï.


Èá äïèåß ï ïñéóìüò ôçò ïñèïãùíéüôçôáò óôï ÷þñï êáé èá áðïäåé÷ôïýí ïé ðñïôÜóåéò:   - Ìéá  åõèåßá  åßíáé ïñèïãþíéá óå åðßðåäï, üôáí åßíáé êÜèåôç óå äýï  ôåìíüìåíåò åõèåßåò ôïõ åðéðÝäïõ. Èá åîåôáóôåß ðñþôá ç ðåñßðôùóç ðïõ ïé åõèåßåò  äéÝñ÷ïíôáé áðü  ôï ß÷íïò  ôçò ôÝìíïõóáò.


Ç êëßóç ìéáò åõèåßáò ùò ðñïò Ýíá åðßðåäï åßíáé ìéêñüôåñç Þ ßóç áðü êÜèå ãùíßá ðïõ ó÷çìáôßæåôáé áðü ôçí åõèåßá êáé ìéá  ïðïéáäÞðïôå åõèåßá  ôïõ åðéðÝäïõ  ðïõ äéÝñ÷åôáé  áðü ôï ß÷íïò ôçò.


Èá äéäá÷èïýí ïé ãåùìåôñéêïß ôüðïé ôïõ ìåóïêÜèåôïõ  êáé ôïõ ìåóïðáñÜëëçëïõ åðéðÝäïõ. Ùò áóêÞóåéò ìðïñïýí íá äïèïýí êáé Üëëïé óôïé÷åéþäåéò ã.ô
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10. ÐÑÉÓÌÁÔÁ





Ïñéóìüò êáé óôïé÷åßá ôïõ ðñßóìáôïò.





Ðáñáëëçëåðßðåäï, êýâïò. 


     Éäéüôçôåò ðáñáëëçëåðéðÝäïõ.





ÌÝôñçóç  ðñßóìáôïò.














�






Íá åìðåäþóïõí êáé íá óõìðëçñþóïõí   ôéò  ãíþóåéò   ôïõò ó÷åôéêÜ  ìå  ôï     ðñßóìá êáé ôçí ðõñáìßäá.





Íá êáôáíïÞóïõí ôïí ôñüðï äçìéïõñãßáò  ôùí óôåñåþí ó÷çìÜôùí ðïõ èá ìåëåôçèïýí.





�






Èá êáèïñéóôåß ï ôñüðïò äçìéïõñãßáò ôùí ðñéóìáôéêþí åðéöáíåéþí, èá ãßíåé óýíôïìç áíáöïñÜ óôç óôåñåÜ ãùíßá, èá áíáöåñèïýí ôá óôïé÷åßá åíüò ðñßóìáôïò êáé èá áðïäåé÷ôåß üôé:


   - Ïé áðÝíáíôé Ýäñåò êÜèå ðáñáëëçëåðéðÝäïõ åßíáé ßóåò êáé ðáñÜëëçëåò .


 - ÊÜèå äéáãþíéï åðßðåäï  åíüò ðáñáëëçëåðéðÝäïõ  ôï äéáéñåß óå äýï ßóá Þ éóïäýíáìá ðñßóìáôá.


 -Ç äéáãþíéïò  ä  êÜèå ïñèïãþíéïõ ðáñáëëçëåðéðÝäïõ   ìå áêìÝò á,â,ã  åßíáé  �EMBED Equation ���..


Èá  õðïëïãéóèåß  ìüíï ôï åìâáäüí ôçò åðéöÜíåéáò ïñèïý ðñßóìáôïò , ôï ïðïßï èá åîçãçèåß êáé ìå ôç âïÞèåéá ôïõ áíáðôýãìáôïò ôïõ. 


Äå÷üìáóôå ÷ùñßò áðüäåéîç üôé:


 -Ï üãêïò ïñèïãùíßïõ ðáñáëëçëåðéðÝäïõ ìå äéáóôÜ óåéò á,â,ã åßíáé  V=áâã.


-Ï üãêïò ðáíôüò ðáñáëëçëå ðéðÝäïõ éóïýôáé ìå ôï ãéíüìåíï ôçò âÜóçò ôïõ åðß ôï  ýøïò. 


Óôç óõíÝ÷åéá èá áðïäåé÷ôåß üôé  "ï üãêïò êÜèå ðñßóìáôïò éóïýôáé ìå ôï ãéíüìåíï ôçò âÜóçò ôïõ åðß ôï ýøïò" .�
�



11. ÐÕÑÁÌÉÄÅÓ





Ïñéóìüò êáé óôïé÷åßá ðõñáìßäáò.





ÊáíïíéêÞ ðõñáìßäá, ôåôñÜåäñï.





ÌÝôñçóç  ðõñáìßäáò.





Ïñéóìüò êáé óôïé÷åßá êüëïõñçò ðõñáìßäáò.





ÌÝôñçóç êüëïõñçò  ðõñáìßäáò.


�
�









Èá õðïëïãéóôåß ìüíï ôï åìâáäüí ôçò åðéöÜíåéáò êáíïíéêÞò  ðõñáìßäáò ôï ïðïßï èá åîçãçèåß êáé ìå ôç âïÞèåéá ôïõ áíáðôýãìáôüò ôçò.





Èá áðïäåé÷ôåß üôé ç ôïìÞ ðõñáìßäáò ìå åðßðåäï ðáñÜëëçëï ðñïò ôç âÜóç ôçò  åßíáé ðïëýãùíï üìïéï ðñïò ôç âÜóç, ìå ëüãï ïìïéüôçôáò ßóï ìå ôï ëüãï ôùí áðïóôÜóåùí ôçò êïñõöÞò áðü ôá äýï åðßðåäá.





Äå÷üìáóôå ÷ùñßò áðüäåéîç  üôé äýï ôñéãùíéêÝò ðõñáìßäåò ïé ïðïßåò Ý÷ïõí ßóá ýøç êáé ßóåò Þ éóïäýíáìåò âÜóåéò Ý÷ïõí ßóïõò üãêïõò.	


	Óôç óõíÝ÷åéá èá  áðïäåé÷ôïýí:


-Ôï ïñèü ôñéãùíéêü ðñßóìá ÷ùñßæåôáé óå ôñåéò ßóïõ üãêïõ ôñéãùíéêÝò ðõñáìßäåò êáé 


¼ôé  ï üãêïò êÜèå ðõñáìßäáò åßíáé ôï 1/3 ôïõ ãéíïìÝíïõ ôïõ åìâáäïý ôçò âÜóçò åðß ôï ýøïò ôçò.
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12. ÊÕËÉÍÄÑÏÓ





Ï êýëéíäñïò ùò óôåñåü åê ðåñéóôñïöÞò.





Óôïé÷åßá êõëßíäñïõ.





ÌÝôñçóç êõëßíäñïõ.






































13 ÊÙÍÏÓ





Ï êþíïò ùò óôåñåü åê  ðåñéóôñïöÞò.





Óôïé÷åßá êþíïõ.





ÌÝôñçóç  êþíïõ.





Êüëïõñïò êþíïò - ìÝôñçóç êüëïõñïõ êþíïõ.








�






Íá åìðåäþóïõí êáé íá óõìðëçñþóïõí ôéò ãíþóåéò ôïõò ó÷åôéêÜ  ìå ôá óôåñåÜ åê ðåñéóôñïöÞò.











�






Èá ìåëåôçèåß ìüíï ï ïñèüò êýëéíäñïò. Èá áíáöåñèåß ÷ùñßò áðüäåéîç üôé ç åðéöÜíåéá êáé ï üãêïò ðñßóìáôïò åããåãñáììÝíïõ óå êýëéíäñï , “ôåßíïõí”  óôçí åðéöÜíåéá êáé óôïí üãêï  ôïõ  êõëßíäñïõ, üôáí ï áñéèìüò ôùí ðëåõñþí ôçò âÜóçò ôïõ ðñßóìáôïò  óõíå÷þò äéðëáóéÜæåôáé.





Ôï åìâáäüí ôçò  åðéöÜíåéáò ïñèïý   êõëßíäñïõ  èá åîçãçèåß  êáé ìå ôç âïÞèåéá ôïõ áíáðôýãìáôüò ôïõ.











Èá ìåëåôçèåß ìüíï ï ïñèüò êþíïò. Èá áíáöåñèåß ÷ùñßò áðüäåéîç üôé  ç åðéöÜíåéá êáé ï üãêïò êáíïíéêÞò ðõñáìßäáò åããåãñáììÝíçò óå êþíï <<ôåßíïõí>> áíôéóôïß÷ùò  óôçí åðéöÜíåéá êáé óôïí üãêï ôïõ êþíïõ , üôáí ï áñéèìüò  ôùí ðëåõñþí ôçò âÜóçò êáíïíéêÞò ðõñáìßäáò óõíå÷þò äéðëáóéÜæåôáé.


Ôï åìâáäüí ôçò   åðéöÜíåéáò ïñèïý  êþíïõ èá åîçãçèåß  êáé ìå ôç âïÞèåéá ôïõ áíáðôýãìáôüò ôïõ.
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14. ÓÖÁÉÑÁ.





Ç óöáßñá ùò óôåñåü åê ðåñéóôñïöÞò.





Óôïé÷åßá óöáßñáò.





ÈÝóåéò åõèåßáò, åðéðÝäïõ ùò ðñïò ôç óöáßñá.





ÌÝôñçóç óöáßñáò.�






Íá áíáãíùñßæïõí ôéò ôïìÝò óöáßñáò êáé åðéðÝäïõ êáèþò êáé ôá ÷áñáêôçñéóôéêÜ ôïõò.








Íá êáôáíïÞóïõí ôïí éäéáßôåñï ñüëï êáé ôçí ÷ñçóéìüôçôá ôùí ìÝãéóôùí êýêëùí.


�






Ãéá ôïí õðïëïãéóìü ôïõ üãêïõ ôçò óöáßñáò èá ÷ñçóéìïðïéçèåß ôï èåþñçìá  ÐÜððïõ  ôï ïðïßï äå÷üìáóôå  ÷ùñßò  áðüäåéîç.





Èá ãßíåé óýíôïìç éóôïñéêÞ áíáöïñÜ óôá êáíïíéêÜ óôåñåÜ�
�
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